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Mathématiques-Analyse GSE

Dans toutes les questions, le plan est muni d’un repére orthonormé.

Question 1 (4 + 4 = 8 points)
Démontrer les théoremes suivants :
a) Pour tout réel x et tout entier relatif n : exp(nx) = [exp(x)]™.

b) La fonction In est dérivable sur |0; +oo| et pour tout x € |0; +o0[ ona:In'(x) = %

Question 2 (6 points)
Soit C; la courbe représentative de la fonction f définie sur R par f(x) = x (e* + 2).

Montrer que (; n"admet pas de tangente horizontale.

Question 3 (1+3+1+2=7 points)

— X_
Soit C; la courbe représentative de la fonction f définie sur ]—co;In 2 | par f(x) = (Zx;_)%
4e*
2—eX’

a) Montrer qu’on peut écrire f(x) = —2x —
b) En déduire la valeur exacte de l'intégrale I = f_olf(x)dx.

¢) Montrer que la courbe C; admet une asymptote oblique A.

d) Etudier la position relative de Cr parrapporta A.

Question 4 (4 points)
2_
Soit la fonction f définie sur ]2; +oo[ par f(x) = ln(xx_22x+1)'

Déterminer les limites de la fonction f aux bornes de son domaine.

Question 5 (4 + 5 = 9 points)
Soit C; la courbe représentative de la fonction f définie par f(x) = In(=2x* + x? + 1).
a) Déterminer le domaine de définition de la fonction f.

b) Dresser le tableau de variation de la fonction f.
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