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Dans toutes les questions, le plan est muni d'un repere orthonorme.

Question 1 [4+4 = 8 points]

Demontrer les theoremes suivants :

1. lim e= +o;
X----> + GO

1
2. La fonction ln est derivable sur ]O; + oo[ et Vx E ]O; + oo[: (ln)'(x) = -.

X

Question 2 [3 points]

1
Soit la fonction f definie par f(x) = 3x3 _ 14xz _ ?x + 10-

Determiner !'ensemble de definition de la fonction f.

Question 3 [2+3 = 5 points]

3-x
Soit la fonction f definie sur [3; + oo[ parf(x) Ge_5six#3 et f(3) = 0.

1. Determiner si fest continue en 3.

2. Determiner si fest derivable en 3. Interpreter graphiquement le resultat.

Question 4 [4 points]

Resoudre dans Iffi. !'equation suivante:

In/5-2x-Ina-1)= ;lna + 3).
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Question 5 [4 points]

Soit la fonction f definie sur Iffi. par f(x) = 1
~~x et CI sa courbe representative dans un repere

orthonorme.

Combien y a-t-il de tangentes a la courbe c1 passant par le point A(2;0)?

Question 6 [(1+2+2+1) + (2+3) = 11 points]

1. Soit la fonction g definie sur ]O; + oo[ par g(x) = 2x + 3ln(x) -4.

a) Determiner les limites deg aux bornes du domaine de definition.

b) Etudier les variations deg et dresser son tableau de variation.

c) En deduire que !'equation g(x) = 0 a une solution unique a dans ]O; + oo[.

Donner un encadrement de a a 0,01 pres.

d) Determiner le signe de g(x) sur ]O; + oo[.

2. Soit la fonction f definie sur ]O; + oo[ parf(x) = 2ln(x) -1 + l - 31n (x).
X

a) Determiner les limites def aux bornes du domaine de definition.

b) Calculer f'(x) et dresser le tableau de variation de la fonction f.

Question 7 [3+3 = 6 points]

Soit la fonction f definie definie sur Iffi. par f(x) = ln (e2x -zex +4e-x) et CI sa courbe

representative dans un repere orthonorme.

1. Montrer que CI admet une asymptote obliqued en +oo, dont on determinera une equation.

2. Etudier la position de CI par rapport a d.

Question 8 [2+2+1 = 5 points]

Soit la fonction f definie sur Iffi. \ { -4;1} par f(x) = ;; : ~; ~ !-
b C

1. Determiner les reels a, bet c tels que pour tout x E Iffi. \ { -4;1} : f(x) = a+ x _ 1 + x + 4'

2. Calculer et donner la valeur exacte de I= f
2
3
xz + zx + 2dx.
x2 + 3x-4

3. Calculer et donner la valeur exacte de J = f12 5 In(Zx + S) dx.
5° 2x+5
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Question 9 (6 points)

Soit la fonction f definie sur Iffi. parf (x) = ( -2x2 + 3) e-x et CI sa courbe representative dans un

repere orthonorme (voir graphique ci-dessous).

Calculer la valeur exacte et donner la valeur approchee a 0,01 pres de l'aire A, exprimee en u.a. du

domaine delimite par l'axe des abscisses et les droites d'equations x = - ln 3 et x = 0.

x = -ln(3) x = 0

-2 H
I
I

Question 10 (1+2+2+3 = 8 points)

1. On considere les plans P1 et P2 definis par:

P,:5x +2yz=0 et Pp:x- 4y+3z-1=0

a) Montrer que les plans P1 et P2 sont secants (sans determiner leur intersection).

b) Determiner une representation parametrique de leur droite d'intersection !::..

2. Soit le plan P3 d'equation x + 3y - 2z + 1 = 0.

a) Etudier la position relative de!::. et du plan P4.

b) En deduire !'intersection des plans P1, P2 et P3.
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